INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN TULCEA

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Locala, 17 februarie 2024
Clasa a Vl-a — solutii si bareme
Problema 1

a) Verificati daca numarul N este rational, unde

N =+/50 — 30vV3 + /(4\/§—7)2 + 284163 — /(—\/§—2)2

. _ V1-43 V3-+5 V5 -7 V2023-v2025
b) FieA = N tm= Y s Tt T

Calculati [A] + 45 {A}, unde [A] este partea intreaga si {A} este partea zecimala.

a) V50 —30V3 = /(5—3x/§)2= BVB =5 e 1 pct
V284 16V3 = /(4+2\/§)2 S I 1 pct

/(—\/§—2)2=|—\/§—2|=\/§+2 .............................................................................. 1 pct

A=3V3-5+7-4V3+2vV3 +4-4/3 — 2=41ational ......co.cooevverrereeeeereeeeeee e 1 pct
b) A=(F— 1D +(F = F)F -+ (G = o955 = L 1 pet
N e S PSPPUSPRPSRSPR 1 pct
{A} = =, obtinem [A] +45{A} = =1 + 1 = 0ot 1 pet
Problema 2
Cum 2(a+b+c) este natural rezultd abc este patrat perfect , rezultd abc € {102,...,31%}.......... 2 pct
Cum 2(atb+c) este par rezultd abc este par, rezultd abc € {10%,122,14% ...,30%}...ccccccoev.ee. 2 pct
T ) [0TSR PSSR 2 pct
SOIULIE @DC = 324 ..ottt 1pct
Problema 3

Fie ABCD patrat si E € (DC). Fie F € BC astfel incat B sa fie intre F si C, iar DE = BF.

Fie G € (BC) astfel incat AE = FG. Notam M mijlocul segmentului AG si AE N FM = {N}.
a) Aratati ca GQ L AF, unde FM n AB ={Q};
b) Aratati ca ABGN este trapez dreptunghic;
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F ADE — A ABF AE = AF AFG ;
a) A“PF= A _>AE=FG}_>A [SOSCEL...ocuiiiiiiiiiiiic e, 1p
Q [FM] —mediané} N
B = FM TNAltime........cocccoveiie e 1
AAFG — jsoscel ’ P
“ Q— ortocentrul A4CF — GQ L AF ..ottt 1p
|G
b) AMAFM= ACFM 4AFM = <GFM - [FM bisectoarea <AFG................... 1p
\ . <NAF = 4DAB - MEINAF) =900 ... 1p
AANF= ACNF 5 INAF = ANGFE oo 1p
ﬁ]é JJ: El;} — AB || NG —» ABGN trapez dreptunghic.........cc.ccooveiiiiiniiinininiicnns 1p
Problema 4

Fie punctele A, B, C, D situate pe un cerc in aceastd ordine astfel incat suma masurilor arcelor

AB, BC, CD si fie mai mica de 180°, iar [AB] = [CD]. Mediatoarele segmentelor [AB] si [CD]

se intersecteaza In Q, iar cercul in P respectiv T astfel incat P si T s nu fie pe acelasi semicerc

cu punctele A, B, Csi D.

a) daca N este simetricul lui Q fatd de T, iar masura arcului TP este 60° aritati ci NP este
tangenta la cerc;

b) aratati ca ADPT este trapez isoscel;

a) QA=QB=QC =QD — Q —centrul cercului ..........c.cceevverrrrrerrennnnn. 1p
Justificare ACTP —echilateral .............ccoooeueveiiiiiiireeeeee e, 1p
Justificare A?PN — dreptunghiC ........c.coeveveviiiiiiceeeecee e, 1p
QP —raza cercului] <

QP L PN — NP este tangentd la cerc.........cccoovrvveinninnennnn. 1p
b) AAPB= ACTD 5 [AP] = [TD] oo 1p
Justificare egalitate arce AT $1DP ..o, 1p
<DTP = XADT - AD TP ] — ADPT este trapez isoscel............. 1p

dar AT = DP

Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem,
se acorda punctajul corespunzitor.
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